
Intersections atypiques

Ce devoir est un large extrait d’un sujet de concours récent (X-ÉNS 2021, maths C). Les modifications
suivantes ont été faites et sont rappelées dans le sujet lui-même.

▶ Les « rappels » sur l’indicatrice d’Euler en préambule de la section « racines de l’unité » peuvent être
pris comme une définition.

▶ La question 14 est neutralisée : n’y répondez pas, mais admettez le résultat. Il s’agit en fait d’un point de
cours que nous verrons ensemble.

▶ La question 20 a été modifiée en supprimant quelques mots, ce qui explique la mise en page étrange.
La convergence « lim

𝑠→+∞
𝑎𝑟𝑠 = 𝑎 » met en jeu une suite de 𝑛-uplets. On considèrera que, par définition,

une suite (𝑥𝑟)𝑟∈ℕ∗ à valeurs dans ℝ𝑛 converge vers 𝑥 ∈ ℝ𝑛 si et seulement si la convergence a lieu
coordonnée par coordonnée.

Bon courage pour cette première composition !
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